
  :ز�� 	���رد آ�د� 	���  ���� در ر����ت ���
� 	� ����� ي
��� ي: ������ ��   � !�"�n×n �� ؛������ ي در !%� 	$�در  A �"�! �، از !-"� ي ��اه* 	� (�آ) روي �"�ط 

���، ��وع آ�د� و 	� !-"� ي  ���� ي� 01�2 34 (56 B ي ����در   *6�	 ������ط آ�ر ا�0 ا6) . 56) را6) 	�7ي 

 B	�  A;�ان از  	� ��A �?4@ ��. 	�و�* ABه�ي را6) و 	�7 (�آ) آ?* و ه��< !=��� 	� 	�7ي >"�  ;�ا!* 	� 56) آ� :-9 ��

 ر6�؟ 

     

  

�>��ه* ز�� �� �Aح ا�0 �����، ا!$� �:�ّF� اي�	اي  ���	.  

G��F; :اي�	 ،n د آ�;�7نا�H 0�)�J�KL	 دان �رت ا6) از) ر����=H:  .  

    

               E.C.Catalan     

  
G��F; :ه�5ن �ر آ� ��A (6ا ��� NJO; ادي (�ف�F; �5 ازLه�آ *N ا�� (�ف. دا!JO; �5ت را   ده?�� ي ه�يLآx  وy  ،*��$	

�5Lآ �N ��� ا6) و در هn  �;y �F"< Rو  n  �;xاي آ� از  H=�رت ا6) از آ   �5L	� �Aل Dyckي  �JO;  زي�ST ي



  .	��� ه� !5�x;� از ;�Fاد  ه� 	yUآ�F; ،�5Lاد 

WًX� :�5Lي  آxyyx �5Lآ ��  xyxyxyاّ�� . ;� ا6)  ه� 	xUه� از ;�Fاد �F;yاد  xyyي �STزي  	��� �4ن در >"5! �F� Dyckي  ��

�5Lي  آDyck (6ا.  

)  و آDW �5Lرا 	�  Dyck ي از ا� 0	� 	�F آ�5L: >�اردادّ�  .ده* !�Oن �� NDW!�ارد را 	�  Dyckاي آ� ��

����� : �?4DW ل�A �	  �� ان !��)؟�;  

Nّ) : ل�A �	 �;�5Lآ Nّاد آ�F;�� آ�  �	ان �;n  �;x  وn  �;y  �	 (6ا �	ا�	�4ا؟.[!��) .[ �از �A:� ا�� �

NDW �F"< �ا�� . ه� اx(6;� از ;�Fاد  ه� 	yUي �STزي از ا�0 آ�5L و[�د دارد آ� در Tن ;�Fاد  د�\�ا� در !%� 	$��*؛ 2] �

�F"< 0و ;��5�  ��y!� را 	�  ه��� آ� 2] از ا��F"< 0 ^�ه� ��xي �STزي آ� ا�0 ��ط را دارد در !%� 	$��* و ;��5�  اوّ�

y رت و[�د[ه� را��  ].�4ا؟[��اه* دا�)  n  �;y+١و  n  �;x-١اي 	�  آ?* 2] آ�H �5Lض x	� ] در 

�5Lآ ��ا �:�A ل  از�A �	 از اي د�\�ا� NJO
�١-n  �;x  ١و+n  �;y  0زي ا��ST ي �F"< 0* ،او���	 �
دا�

�5Lاد  آ�  آ�F; y اد�F; از �; U	 �J� ه� x ���5; و ���و x ه� �� ��!� را 	�ه��� آ� 	�F از ا�y �^ �F"< 0 ه�6) در !%� 	$

���5; x رت و[�د[را   ه����  آ�H.  �5Lض آ?� y	�   ]در � N� .   ]�4ا؟[اNDW  (6ي (�

0 آ;�5L� 	� �Aل 	 �� �	 �� �^�?; �ه�ي 	� �Aل NDWو  n  �;y+١و  n  �;x-N���١ در وا>d ا�0 روش �

ه�ي 	�  NDWدار�* ، �F; [2اد  n  �;y+١و  n  �;x-N���١ آ�5L ي 	� �Aل �4ن 	� ;�Fاد . آ?� 	�>�ار ��  

  : ه�، NDW [2ه� 	�ا	� ا6) 	� ا�
Wف ;�Fاد آNّ آ�5Lت و ;�Fاد DWاّ�� ;�Fاد . 	�ا	� ا (6	�   �Aل 

  ه�ي 	� �Aل �F;DWاد   

  .��د�* اي آ� در �STز �-��� �"�ح آ�د�*، 	��� اآ?�ن 	� �����
	� ;�[� 	� [ B	�  Aه�ي ر6�ن از  !�Oن ده* �F; [2اد را� yو (�آ) 	� 56) 	�7 را 	�  xا�� (�آ) 	� 56) را6) را 	� 

  .	��� �� آ� ه�5!� ه�ي 	� �Aل DW	�ا	� ا (6	� �F;اد ]��ط �����

  ه�ي 	� �F?� !��)؟ ؛ H=�رت( )[�) �2ا!
<  n;�ان 	�  	� ��A �?4@ ��: اي د�$� �����

  :دار�* n=١و ٢و WًX�٣ 	�اي 

١=n . ( )  

٢=n  (( )) و. ( ) ( )  

٣=n  ( ) (( )) و ((( ))) و ( ) ( ) ( ) و ( ) (( )) و. ( ( ) ( ) )  

�) �2ا!
< 	� ;�Fاد  nه�ي 	� �?F� 	�   ��� �F;اد H=�رت >�ار ده* Tن y، (و 	� [�ي  x، )ا�� 	� [�ي ]DW ل�A �	 ه�ي

  .ا6)	�ا	� ��اه� 	�د و ا�F� 0?� 	�ا	� 
Nّ) دو !�5!� ي ;�آ?�ن �	�5 را � �]ّ�; Nاد آ�;�7ن ��� ا6)، در ذ��Hا �	�6 ����� �? �   �� iL] �$د� *  :آ?

Gاد را�) ا��F; >
  .!�5د ر���� H=�رت ا6) از  n+١�jاري 	0  ه�ي �\
GL �2ا!

  : � از ا�0 >�ار ا6)ه �jاري 	T 0ن ه�ي �\
GL �2ا!
< �k4ر !�5د ر���� 	��?�، روش dو  cو  bو  a	� H?�ان ��Xل ا�� 

  



�٢� ) ب+n ���  .ه��� ا:�از آ�د ;�ان ا�FL� �?4 0� را 	� �oLX ه�، �� 	� و�N آ�دن رأس. �FL� ��ّ�ب در !%� 	$

  : دار�*  n=٣	� H?�ان ��Xل 	�اي 

  

  
��وت ا:�از را (�س 	<!�؟ 	�L در6) (�س زد��  ;�ا!� ;�Fاد را� ه�ي ��T �� 	� ;�[� 	� رو!� �-���،
، ;�Fاد روش ه�ي �

��وت
  .  H=�رت ا6) از  ا:�از  �
  

 �H�5 � از ا:�از ه�ي ��ا�Hاد آ�;�7ن در ����� ه�ي د�$�ي از [�L5 ��5رش در�) ه� در !%��� ��اف �� ��5رش !�ع ��
  . ه�ي �
?�ه� !< ^�ه� �� ��!� 
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١ (http://dictionary.laborlawtalk.com  

٢ (http://mathworld.wolfram.com  

٣(http//:mathcircle.berkeley.edu  

 


